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DIRIXLE TEOREMASIDAN KELIB CHIQADIGAN SODDA TEOREMALAR
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Ushbu ishda Dirixle teoremasidan foydalanib berilgan ixtiyoriy natural songa
tub sonning natural songa nisbati yordamida istalgancha yaginlashish masalalari
hamda ayirmasi kasr son bo’lgan arifmetik progressiyada tub sonlarning cheksiz
ko‘pligi hagidagi masalalar ko‘rilgan.

1-teorema. Har ganday a > 0 hagigiy son va ixtiyoriy e = 107% (k € N) haqiqiy
sonlar uchun shunday p tub son va n natural son topiladiki,
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tengsizlik bajariladi.

Teorema isboti.a = [10% - a] (a € N) bo'lsin (bu yerda [x] — x ning butun
gismi). a son bilan o‘zaro tub bo’lgan sonlarning eng kichigi r (r > 0) bo’lsin.
Ma’lumki, Dirixle teoremasiga ko‘ra ax + r arifmetik progressiyada tub sonlar
cheksiz ko'p. p = an + r tub sonni shunday tanlaymizki n > r shart bajarilsin. U
holda,
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modul ostidagi ifodaning giymati 1 dan kichik bo‘ladi, ya’ni
|- 100 -2 < 1.
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Tengsizlikning har ikki tomonini € ga ko’paytiramiz:
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Teorema isbotlandi.
2-teorema. Har gqanday a > 1 natural son va ixtiyoriy € > 0 haqigiy son uchun
shunday p tub son va n natural son topiladiki,
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tengsizlik bajariladi.
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Teorema isbhoti. a bilan o’zaro tub bo’lgan ixtiyoriy r natural sonni olaylik.
Dirixle teoremasiga ko'ra ax + r arifmetik progressiyada cheksiz ko'p tub sonlar
bor. Demak, shunday p = an + r tub son mavjudki, n > E shart bajariladi. U holda,
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r
o=t = ] <+
n n
ekanligi kelib chigadi. Teorema isbotlandi.

3-teorema.a, b, c € N natural sonlar berilgan bo’lib, a va ¢ o‘zaro tub sonlar
(a,c) =1 bo'lsin. Agar a,,a,, as, ...a,, .. sonlar %x+c arifmetik progressiyaning

hadlari bo‘lsa, u holda [a,],[a,], [as], ... , [a,], ... ketma-ketlikda tub sonlar cheksiz
ko‘p bo‘ladi (bu yerda [y] — y sonning butun gismi).

Teorema isbotix =k-b (k € N) bolsin. U holda progressiya a-k+c
ko‘rinishga keladi. a va ¢ o‘zaro tub son bo‘lganligi uchun ushbu progressiyada
cheksiz ko'p tub son bor (Dirixle teoremasi). [a -k +c] =a-k + ¢ ekanligidan
teorema isboti kelib chigadi. Teorema isbotlandi.
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